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(は ) y

「
ty = 0

(変分離自形 ) (2) y ' ty =
x

3(形 )
x

yニー Y 斉次の解は (1) より y = ce

tyニ - L C を UCx) として 代入すると

v
'

e
-t
- ue

-XeueX = xs

Syxdx - - fidx
v
'
= x

3ex

logly)
= -
xec

u = fxsexdx
x

y = de
= x

'ex - 3 fxexdx
= x
' ex- 3 xext 6 fxexdx

= x
' ex - _ 3

x

'exe 6 xeX - GeXtC

xよって
y = ue

x

= x
双
- 3 x

'

t 6x - 6 + ce

n( = 3 )

(3 ) y
'

ty = Y
3
(変数分離形 ) ( 4 ) y

'

ty = y
3 ex ( ベルヌーイ )

y
'

= Y
3
- Y ZzY

” こ
Y ”とおくと、

y= L Z ' = - 2
Y

-
”

yとなる。 我の両 に2Y
”

)をかけると

Sycydy = fdx - 2 Y
'

y
'

- 2 y
^=

- 2 ex

i
. Z ' -2 Z = -20 × ←特形

S (+ tydy = xtc これをとく 、

斉次の解 は Z- 2 Z = 0 より Z = deex
- loglyltilgly - 1tIlgl はtil = xtc 山

をひ (x)として代入 すると、

lbg人y( はリ (yt) ) = 2xtc n 'ezxe2 uex - 2 uex = - 2ex

x

u
'
= - 2 e

はいlyt )
= Gex u = f -ze

-dx = 2 E
7
ec

YI

- dex
よって Z = uex = 2e

× tCezx

Z =

y
上 より

“ . y=
z@erx 1

y_ー
2 execezx
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②
(1) xy

-

y = ( y ')
3 (2) xy

- y = Vx'ty
ー

Y = xy
'
_ ( Y')

}
(クレーロー ) Y こ +√ ttxグ (同次形 )

両通微分 して

y= Y「 txy ” - 3(y
り ” ひこるとおくと、 (Y = ひx)

0 = Y " ( x - 3 / y) ) y
'
= U

'
xt U より

( i) y
"
= 0 のとき Y

:C ( Const . )より uxtuaUtVit
Y = xY

「
- ( Yりる び=ゃ、 )←変分形

= Cx - C
3

(ii) x- 3 ( y) = 0 のとき frdua dx
y= P として

{ x -ps だから 、 log tueveにbiglxlec deの肩にのつける 。

y = P (x
- p
) = p ( x- Bx ) utr= dix すひ= な

= ③x . p より t√= Cx

y
:

g

4
x .p '

=

94
x '. bx

“ 、 yt√= axi
よって

.
' ,

y

=

2n

4 x
3

以上より
、

一般脳 : Y = Cx - C
3

特異解 : Y=
2n

4 x
3

(3) xy
'
- y = y - x

2

斉次の解 いは Z
'
= _ (* ± 2)でより

loglz = - (loglx1 + 2x ) eC
Y
「
= * y + *ぽー x ( Dッカチ )

- loglx1 - 2xtc ー2X

. . Z = te = de
特殊としてはニ x が見つかる 、

Gをひ(x) として 代入すると

ひ = は - λ( Y = xtu)とすると、 w.*en'fxte - (oe 2)ーや
圧び=中が utx(x*2uxt) ー x び ' = -

ex

u
'
= xu + x 2ut * パ _x u = - Ie

2x
. G

」 とおくと 、 “ ゆえに
Z = ひ_( - Zexec)⑤

x

= (☆+ 2)ひ t * ぴ
'

← ベルヌーイ
= (- Itde

-2x)*
2xZ = び

「 ”= ひ ↓ × ( _び
^ )

u =五=aexーZ
'
= 一 ぴびより - Ita

「
e

2x

2x
ーぴ ^

い
'
= ー( * び) ー * .

' .Y = xtu = x +ー

G'e
-2x
- 1

Z' =-( *+ 2 ) Z 一 ☆←形
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③ y ' =√2xt

2
ー
ー

√ 2xtyt 1

(2) U=√ 2∞とすると、 (
2 )t2 du = SIdx

µ=」
/

一
は

S (-tt
2) du=1xtC2u

印 y
'
= 2uu - 2 だから u - loglu

'

tzuta 1 - Ixtc
2

2UU
'
- 2 = ひ t n

ュ
+2ut

2 び t 2utn = G . eix
2 U= V 2xty

ー

2Un
'
= 2 tht ☆=

ひ

ひ √ 2xty+

三 - aex
ー

: 、 び'
=
び

+ 2ut (交分餌形) 2xtyt 1 t 2 + 212xtyt 1

2ひ
2

elaxty
:は+ 3 t2

deix

④y '= y + 3x -5
ー

y -xt 3 ←災心い,
Y'_̂ *

一図-
t "

(同次形 >
は) = Y - o

,
メニ x ー No とすると

(2 )

Yーメ

Y_ー人性
+3 X +3x

。5
_

3 X+ ( ot 3 x' sン_ = とおくと、 ( Y= XU )
Yty。 - X - x0 t 3 Y- Xt (Y: Xot 3 ) Y= U + XU

'

より

U + 3
UtXU

'

-ー

Yot 3xo - 5 = 0 し - 1{ Yo - xot 3 = 0 なる Xo , Yoを
求めると 、

… 、U =*
(
3 _ U ) =必v- 3

0 ー 1

X0 = 2 ,
Y 0
= 1 であるかる、 変分形&

a= 1 , ba - t , c = 1 ,
d = 3 . dU= - fidx

とそれい
Xo = 2

,
Yo = - L Ilogl 0 : 2U- 3 = - lgl × 1 + C

Y'=
Y + d × ( =*

Y + 3× ) となる U- 2V
-3 =↓ U =図

aYtbメ

x

ぐ
_ 2 * - 3 = 2 xX ン

Y ー 2 XY - 3X = G ↓ Y +1, メ = メ-2

<

'

、
(yt )
'
_ 2 (x- 2 ) ( yt リー 3 (x -2 ) = d


