
このプリントは【初等幾何】向けだよ！�

⾓の⼆等分線の定理(内⾓ ver.)�
�
�
�
�
� 中学校の教科書で丁寧に解説されることはないが、図形の合同/相似の証明をするうえで知っておくとと
っても便利な定理を紹介しよう。�
� ポイントは、「⾓が⼆等分されると⽐の等しい線分が出現する」ということだよ！�
�
�
�
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[証明]-------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------�
� 図のように、点CからABに平⾏な直線を引き、ADの延⻑との交点をEとする。�
� まず、条件より、�

∠𝐵𝐴𝐷 = ∠𝐶𝐴𝐷・・・①	（上の⽩丸）�
� �AB�//�CEで、錯⾓が等しいため、�

∠𝐵𝐴𝐷 = ∠𝐶𝐸𝐷			・・・②（上と下の⽩丸）�
∠𝐴𝐵𝐷 = ∠𝐸𝐶𝐷			・・・③（⾚丸）�

� ②,�③より、2つの⾓が等しいため、�
△ 𝐴𝐵𝐷 ∾	△ ECD	・・・④（⻘い三⾓形）�

� また、①と②より、�
∠𝐶𝐴𝐷 = ∠𝐶𝐸𝐷			・・・⑤（⾚枠三⾓形の底⾓）�

� �⑤より、底⾓が等しいため、△ 𝐴𝐶𝐸は⼆等辺三⾓形であるため、�
𝐴𝐶 = 𝐸𝐶・・・⑥（⾚枠三⾓形の２辺）�

� ④の相似な2つの三⾓形より、�
𝐴𝐵 ∶ 	𝐸𝐶 = 	𝐵𝐷 ∶ 𝐶𝐷・・・⑦（⻩丸：⻩三⾓）�

� ここで、⑥より、�
𝐴𝐵 ∶ 	𝐴𝐶 = 	𝐵𝐷 ∶ 𝐶𝐷� � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � �

--------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------�
� 「１から証明しろ」と⾔われたらなかなか難しいが、補助線さえ引いてもらえれば、中学⽣でも簡単に理
解できる定理のはずだ。受験問題に出てきてもおかしくない程度の難易度で
中学数学の図形分野のエッセンスがたっぷり詰まった定理になっている！�
� 「三⾓形があって、ある⾓が⼆等分されると、その⾓を挟む辺の⽐（⻩⾊）
が、反対側の辺の⽐（⻘）に出現する！」�
� そんなイメージで覚えると覚えやすいよ！�
� この定理の逆も外⾓バージョンもあるので、確認しておこう！�

【練習問題で in.→out.】次のページへ� �

[定理]� �
� △ 𝐴𝐵𝐶	で、線分𝐴𝐷が∠𝐴を⼆等分するとき、�
� � � � � � 𝐴𝐵 ∶ 𝐴𝐶 = 𝐵𝐷 ∶ 	𝐶𝐷�

角が二等分 ⇨ 比の等しい線分が出現！ 



�練習問題で� in.→� out.� �

⾓の⼆等分線の定理(内⾓ ver.)�
�

次の問題に答えて、知識をアウトプットしよう！！�
問題１�
� 右のような三⾓形 ABC において、⾓ B の⼆等分線と AC との
交点をDとする.�AC�=�10cm,�AB�=�4cm,�BC�=�6cmのとき、
ADの⻑さを求めよ.�
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問題２�
� ⼆等辺三⾓形の頂⾓を⼆等分した線分は頂⾓の対辺を⼆等分することを証明せよ.�
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